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Zij N een giscrete verzameling met machtigheid )N] = Ro
en PN de Cech—stﬁne compactificatie van N.

Dan bevat gN\N 2 © paarsgewl js disjuncte open en gesloten
verzamellingen:

zle Gillman and Jerison: Rings of continuous functions

p. 97.

Stglling:inj D een discrete verzameling met {D| = ds X
en AD de Cech-Stone compactificatie van D.

AD\D bevat dan en slechts dan m paarsgewijs diigunote
open en gesloten deelverzamelingen als O<mg d

Bewljs:
Stel D,eD. Dan is gD = D uD\D, en D n E—\B’l = 4.
Iedere verzamelling van de vorm Da met De("‘ D 1s dus open
en gesloten in @D,

Stel nu A open en gesloten in BD.

Dan is AnD = D, # ¢ en gD =51UBC5 .

1

Daar D,cA = A en D\D,¢ pD\A = gD\A 1s A =D, .

We zullen nu bewljzen dat de verzamelingen van de vorm -ﬁ,‘
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met D,'C-D een basis voor de open verzamelingen van D
vormen,

Stel O open in gD en x e O, Dan is er, daar gD een compacte
Hausdorff ruimte is, een open verzameling V met x&€VeVeO.
Zij nu VaD = D, ; dan xs-ﬁchcO.

Stel nu A open en gesloten in fD\D; dan 1s A = O\D met

O open in pD.

Daar de -D; met D“c D een basis voor de open verzamelingen
van § D vormen is O =¢&J Dy met Dy < D.

Dus & =(y T, )\p= U (T,\D).

Daar A compact is en DD open in #D\D is A te schrijven
— - _ n

als A=D \NDwv..,uD \D=D\NDmet D, = {J D_ .
%, o B Boaz1 ™y

Iedere open en gesloten verzameling in gD\D is dus van de

vorm 5“\D en omgekeerd is ook iedere verzameling -ﬁ&\D

open en gesloten in D\D.

We zullen nu bewijzen dat 'ﬁ“\D n Bﬁ\D = ¢ dan en slechts
dan als }Dun Dp|< }("ok

Immers stel Da D, =D, dan D, = D\D,uD
o P J A A 4
en D =D\D v D

[ B/

S

Dusﬁd\Dn Da\D = § <= D, eD <> |D] <

4 /

ﬁD\D bevat dus m paarsgewijs disjuncte open en gesloten

o}

deelverzamelingen dan en slechts dan als er een verzame-
ling K van deelverzamelingen van D bestaat met

K| = D ,D €K .

|| .rgen]D&nDp|<x;voor 2

g
Stel nu K een dergelijke verzameling en m>d, dan is ook
k'] =m als K ={D°( | D ek ]Duiz K‘O} .

Stel nu K" = K' als U Dy =D, anders
DK
* *
K"={D“]DueK, safw,}u D met D =D uD\ LCJ D

1 1 %4 D
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K" is dan een verzameling van deelverzamelingen van D met
{] = 1 U = D.
x| gm_,lDuﬂ D{‘l< kos min (]D“l,{Dp]) enDeK"Dw~
4
Een dergelijke verdeling van D is dan en slechts dan

mogelijk als m¢ d ©: zie Bachman, Transfinite Zahlen p.149.
Dus d<m«4d °.
R

Als m ¢ d dan is m ¢ d © en bestaat er dus een dergelijke
verdeling K" en dus zeker een verdeling K .



