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_IIQneindige exponentia1en 11 

Onder kettingexponentiaal zullen we verstaan: 
an .. 

, n heet de erde van de exponentiaal. 

Eigenschapr,en: 

1. E(a 0 ,a 1 , •..• ,am,.am+1 , .•• ,an) ... E{a 0 ,a 1 , .•. ,am,E(am+1 , •.• ,an)} 

2 ., E ( a O , a 1 J •• , , am, 1 ; am+ 2 ., ••• , an ) ""E ( a O , a 1 , .••• , am) 

3 ~ E ( a , a -'I ., •• -.iB , O., a +2 , , .•• , a ) =E ( a , a 1 , ••• ., a 1 ) •. o , m m n o m-

Nu beperken tot geval: a 1 ~ o •. 
Als lim E(a , •... .,a) bestaaten==k, dan noemen we de oneindige 

n .........,. co o n 
exponentiaal (o.e,) convergent met waarde k. Anders divergent. 

E(a ,a 1- 1 , ... ) heet de mde restexponentiaal van E(a ,a~, ..• ). m m- ___ _:..______ o 1 

Als elke restexponentiaal convergee~t, heet de o.e. eigenlijk 
convergent. Als de o.e. convergeert; maar tenminste een van zijn 

restexponentialen divergeert, dan beet de o.e. oneigenlij~ conver­

sent. 
Stellingen (triviaal). 

1~ Als een van de restexponentialen convergeert, convergeert de o.e. 
2w Als een van de restexponentialen divergeert, divergeert oak elke 

volgende restexponentiaal. 

Als E(a 0 ,a 1 ,,, ... ,an) onbeperkt aangroeit met n, heet de o.e. eis;en-
lijk divergent,; als E(a 0 >.a begrensd is bij n ..-,. <:i!J fJ en 



-2-

toch geen lim~et heeft, heet de o.e. oneigenlijk divergent of 

oscillerend. 

3. Als een exponent in een o.e. < 1., dan zal de o,e. convergeren 

of oscilleren. 

4. Als al de exponenten in een o.e. >1 zijn., zal E(a 0 .,a 1 ., ••• ,an) 

in waarde monotoon met n toenemen. 

E~n ketting-exponenti~le functie is E(a 0 ,a 1 ., •.• ,an,x). 
Een grafisch proces kan worden aangegeven om voor verschillende 

waarden van x deze functie ult te rekenen. 
Hiermede1kan men de volgende stellingen bewijzen: 

5. Als a >e~ zal1E(a~a, ... ) eigenlijk divergeren. 

6. Als e-8 :6a~e8 , dan is E(a,8., ... ) convergent met waarde k, die 
k 1 voldoet aan k=a ( 8 ~ k ~ e). 

7. Is O <a <e-e dc1n is E(8,,:1, ... ) oneige1111Jk divergent. E(a.,a, ••• ) 

oscllleert tussen twee waarden k1 en k2 , waarbij 
k2 k1 1 

k 1 = a en k 2 = 8 en O < k 1 < e < k2 " 1. 

8. De functie E(a ,a 1 , ... ,a Jx) is een monotoon toenemende of af-o n 
nemende functie al naargelang er een even of oneven aantal van 

de a 1 kleiner zijn dan 1. 

9. Als al de a 1 liggen in het convergentie-interval, d.1. 
1 

( i=O, 1 , 2, .. , ) 

en als O .s, x .$ e, dan geldt: 

10. Als al de a. liggen in het convergentie-interval, dan nadert 
1. 

het verschil tussen de grootste en kleinste waarden van 

E(a 0 ,a 1 , ... ,a 11 .,x) in het interval 06X.efe tot nul, als n~""°. 

11. De o.e. E(a 0 ,a 1 , •.. ) convergeert als vanaf zekere m 
1 

( i=m,m+1, •.. ) . 

Toepassing op de transcendente vergelijking: 

yx = xl. 


