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Opme rk inge n v oo :raf. 

1. De ste llingen straks toe te passem 

Eenvoudigste eigenscbappen van de eenbladige hyperbololde, speciaal 

van de daarop liggende lijnenstelsels. 

Projectieve transformatie op 

puntreeksen op 1 en is X. 7i. Y. en 
l 1. 

( 7\ bet eke nt project ief 

een rechte; speciaal: zijr. 
X . 1t Z . , dan is Y . 7\ Z .• 

1 1 1 1 
met). 

2, Veel voorkomende ui-tbreiding van een plani;natrische stelling op R3: 

drie rechten } {vier rechtcn met 
door een punt __,. hyporbolo1dische ligging 

Voorbeeld:· De hoogtelijnen h. van eon vierv1ak hebben hyperboloidische 
1 

ligging. 

Bewijs. ~lk wordt gesneden door de 4 rechten J.i, d. w. z. de rechten waar­

van elk loodrecht staat op een zijvlak in zijn hoogtepunt • 

.Q-evraa.Q;d, a.ls uitbreiding van bekende stellingem 

I. Hoe bepaalt men 6-tallen punten met de volgende eigenschap:- een vlc,.· 

door drie der punten, hoe ook gekozen, staat loodrecht op het vlak door 

drie F.t.ndere punten (10 eisen)? 

II. Lig~en dergelijke zcstRllen op een orthogonale ruimtehyperbool? 

Antwoord. Ne em vier punten willokeurig: totraeder P1 P2 P3 P4 . Men vindi 

dan tot d8 meetkundige plaats, waarop P5 en P6 liggen, behoren 

1. de straks in het voorbo0ld genocmd-e rechten li ( dadelijk in te zier. 

2. de vier hoogtelijnen hi (Neern P5 op h4 , dan is P6 het snijpunt van 

vlak P1P2P3 met de :rechte door P5 , die hl' h 2 , h 3 snijdt). 

Hieruit volgt: de _g_e zoch-te meetkundige .-£:1:-aats =h.ue straks - zie. 

y-9.9ybee~d-=--~ngehMlde hy:perbololde. Op elke rechte van het stelse.l 

J'~Chten 2 wgartoe li behoren, vormen P5 ~ 6 !;:.en i~volutie. 

~];g_ebr~_!s ch GeS,1!1.tr•lte-1,;. 

Antwoo :rd op vraag II. 

Orthogonale ruimtehyperbool bij rechthoekig assenstelsel~ 



-2- \ 

x=a---

y = b Een punt Pi zal aangeduid worden door °'i ~!3i., oi-

Z = C 

met 0< + ;a + <'> = O 

Hulpformule hieruit ,,6112 - o1 ;62 = o1<Xi- 0<1 o'1 = <X1/3:2.-,i610ll 

Dan blijkt eenvoudig door be:rekening: 

1. richtingscoe:fficienten van P1P2·: 

_g_ ' _'g_ ' _Q__ • 
0<.1 O< 2. /31 /43 :2 01 t 2. ) 

2. ·richtingscoefficienten van P1P2P3 uit 

3. Voorwaarde vlak P1 P2P3 J_ vlak P4P5 P6 • 

7T\Ai _._ ]!!Si _._ lfu - O '1' 1 6) 
a :i. ,. b 2 -.- c;. - ' = 1 • • • 

Uit de symmetrische vorm blijkt, dat dan aan al de 0isen - elk vlak 

door 3 der punten J_ op het. vlak door de anderen - is voldaan. Zijn 5 

:punten willekeurig op de kromme gekozen, dan het zesde uit 

0<+!3+0=0 

7Tt· 
~=O l 

) ( j = 1, ••• 5) 

Hieruit een punt P6 behalve in een bijzonder geval, waarbij P6 wil­

le keurig is. 


