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Opmerkingen vooraf.
1. De stellingen straks toe te passen:
Benvoudigste eigenschappen van de éénbladige hyperboloide, speciaal
van de daarop liggende lijnenstelsels.
Projectieve transformatie op een rechte; speciazl:zijrn Xi’ Yi’ Zi
puntreeksen op 1 en is Xi7< Yi en Xi7v Zi’ dan is Yi7r Zi.
( x betekent projectief met).

25 Veel voorkomende uitbreiding van een planimetrische stelling op R

5%
drie rechten vier rechten met
door een punt } _ hyperboloidische ligging

Voorbeeld:r De hoogtelijnen hi van ecn viervlak hebben hyperboloidische
ligging.

Bewijs. Blk wordt gesneden door de 4 rechten li, d.W.Z. de rechten waar—
van elk loodrecht staat op een zijvlak in zijn hoogtepunt.
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Gevraagd, als ﬁitbreiding van bekende stellingens

1. Hoe bepaalt men 6-tallen punten met de volgende eigenschap: een vla
door drie der punten, hoe ook gekozen, staat loodrecht op het vlak door
drie andere punten (10 eisen)?

IT. Tigsen dergelijke zcstallen op een orthogonale ruimtehyperbool?

Antwoord. Neem vier punten willekeurig: toetreéder Py P2 P3 P4. Men vindt
dan tot de meetkundige plasts, waarop P5 en P6 liggen, behoren
1. de straks in het voorbeeld genocmde rechten 1; ( dadelijk in te zier
2. de vier hoogtelijnen hy (Neem I% op h4, dan is P6 het snijpunt van
vlak P1P2P3 met de rechte door PS’ die hq, hy, h3 snijdt).

Hieruit volgt: de gezochte meetkundige plaats is de straks - zie
Voorheeld - aangehsalde hvperboloide. Op elke rechte van het stelsel
rechten, waartoe 1 behoren, vormen E5 en P6 een involutie.

"

Algebraisch CGede
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Antwoord op vraag II.
Orthogonale ruimtehyperbool bij rechthoekig assenstelsel:
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met x + 3 +% =0
Hulpformule hieruit B.;¥, - & By = ¥ 0, = & ¥y = Xy By = B0y
Dan blijkt eenvoudig door berekening:

l. richtingsco8fficisgnten van PlPZ‘:
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Xy KXo 243, 8 ¥y

2. ‘'richtingscoefficiénten van P1P2P3 uit
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dus

3. Voorwaarde vlak P1P2P3 4 vlak P4?5P6.

’7‘;:; + 77@3 ﬂ-@%: 0 {(i=1,...6)
Uit de symmetrische vorm blijkt, dat dan aan al de eisen - elk vlak
door 3 der punten L op het vlak door de anderen - is voldaan. 2Z2ijn 5
punten willekeurig op de kromme gekozen, dan het zesde uit
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X P + A b2+3 c"=O\
X+ B+ ¥ =0 )

(7 =1,...5)

Hieruit één punt P6 behalve in een bijzonder geval, waarbi] P6 wil-

lekeurig is. '



